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1. Utilice las condiciones de Cauchy-Riemann para determinar si las siguientes funciones f(z) = u(z,y) +
w(x,y), con z = x + iy, son analiticas en alguna regién del plano complejo

= a) f(z) =2 = 3z +i(32°y — )

= b) f(z) = e *(cosy —isiny)

- ¢) f(2) = Ln(a? +4?) + i arctan(y/z)
- d) f(z) =

« ) £(2) =@+ 21y

Obtenga una expresién de las funciones anteriores en términos de z y z* = x —iy (z* = z). Encuentre una
expresién para f'(z) en los casos en que f sea analitica.

2. Si f(z) = u(z,y) + iv(z,y) es analitica, indique cuales de las siguientes funciones son necesariamente
analiticas:

3. Encuentre, en los casos en que sea posible (es decir, verificando si u satisface la ecuacién de Laplace

Uga + Uyy = 0 en alguna regién) la funcién arménica conjugada de las siguientes funciones, y obtenga una
expresion para la f(z) resultante.

= a) u(z,y) = —xy
= b) u(z,y) =y* - 3%y +2° + 4y
o) u(z,y) =z — @



